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คำนำ 

 

      แบบฝึกทักษะ รายวิชา แคลคูลัส 1 (30000-1404) ระดับ ประกาศนียบัตรวิชาชีพชั้นสูง เรื่อง การหาอนุพันธ์
ของฟังก์ชันโดยการใช้สูตร ซึ่งเป็นส่วนหนึ่งของหน่วยการเรียนรู้ วิชาแคลคูลัส 1 ประกอบด้วยแบบฝึกทักษะทั้งหมด 8 
เล่ม ดังนี้ 
  เล่มที ่1  ทฤษฎีบททวินาม 
  เล่มที่ 2  การแยกฟังก์ชันเศษส่วนให้เป็นเศษส่วนย่อย 
  เล่มที่ 3  ลิมิตและความต่อเนื่องของฟังก์ชัน 
  เล่มที่ 4  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันโดยใช้กฎสี่ขั้น 
  เล่มที่ 5  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร 
  เล่มที่ 6  การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันอดิศัยโดยใช้สูตร 
  เล่มที่ 7  การประยุกต์อนุพันธ์ 
  เล่มที่ 8  ปริพันธ์ของฟังก์ชัน 
  เล่มที่ 9  เทคนิคการหาปริพันธ์ 
  เล่มที่ 10  ปริพันธ์จำกัดเขตและการประยุกต์ 
 โดยในแบบฝึกทักษะแต่ละเล่ม ประกอบด้วยผลการเรียนรู้ จุดประสงค์การเรียนรู้ที่ครอบคลุมทั้งด้านความรู้ 
ด้านทักษะกระบวนการ และด้านคุณลักษณะ ซึ่งกิจกรรมของแบบฝึกทักษะแต่ละเล่มเสร็จสมบูรณ์ในตัวเอง ผู้เรียน
สามารถใช้ได้ด้วยตนเอง  
 สำหรับแบบฝึกทักษะ เล่มที่ 5 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร จัดทำขึ้นเพ่ือใช้ประกอบแผนการ
จัดการเรียนรู้ เรื่อง การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร มีจุดมุ่งหมายเพ่ือให้นักศึกษา สามารถหาอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันพีชคณิตโดยใช้สูตร ที่กำหนดให้ได้ อีกท้ังยังเป็นแนวทางในการปฎิรูปกระบวนการจัดการเรียนรู้ที่เน้นผู้เรียนเป็น
สำคัญ ส่งเสริมผู้เรียนได้ฝึกทักษะทางคณิตศาสตร์และแสวงหาความรู้ด้วยตนเอง อันจะทำให้ผู้เรียนเกิดความรู้ ความ
เข้าใจในเนื้อหามากยิ่งขึ้น เกิดความคงทนในการเรียนรู้และสามารถนำความรู้ที่ได้รับไปประยุกต์ใช้ในชีวิตประจำวันได้
อย่างมีประสิทธิภาพ 
 ผู้จัดทำหวังเป็นอย่างยิ่งว่าแบบฝึกทักษะ รายวิชาแคลคูลัส 1 เล่มนี้ จะเป็นประโยชน์ต่อการจัดการเรียนการ
สอนวิชาแคลคูลัส 1 การค้นคว้าหาความรู้ของนักศึกษา และเป็นประโยชน์ต่อผู้สนใจ เพ่ือนครูและวงการศึกษาต่อไป 
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คำแนะนำการใช้แบบฝึกทักษะรายวิชาแคลคูลัส 1 

 

สำหรับครูผู้สอน 

1. ศึกษาแผนการจัดการเรียนรู้และการใช้แบฝึกทักษะ 

2. ศึกษาและทำความเข้าใจเนื้อหา จุดประสงค์การเรียนรู้และการดำเนินการสอน เพ่ือให้การจัด

กิจกรรมการเรียนรู้เป็นไปตามลำดับขั้นตอน 

3. ให้นรักเรียนทำแบบทดสอบก่อนเรียน 

4. ดำเนินกิจกรรมการเรียนรู้ 

5. ให้คำแนะนำและความช่วยเหลือนักศึกษาเมื่อมีปัญหา ตามความเหมาะสมกับความสามารถและ

ศักยภาพของนักศึกษาที่แตกต่างกัน 

6. ให้นักเรียนทำแบบทดสอบหลังเรียน 

7. แบบฝึกทักษะเล่มนี้ใช้เวลาในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน 1 ชั่วโมง 
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สำหรับผู้เรียน 

1. ศึกษาการใช้แบบฝึกทักษะ 
2. ศึกษาจุดประสงค์การเรียนรู้ เพ่ือให้ทราบว่านักศึกษา ต้องรู้และปฏิบัติสิ่งใดบ้างหลังจากจบบทเรียนแล้ว 
3. ทำแบบทดสอบก่อนเรียนเพ่ือตรวจสอบความรู้เดิมที่ในเรื่องที่เรียน จากนัน้ตรวจค าตอบจากเฉลยในภาคผนวก

ทา้ยเล่มและบนัทึกคะแนน 
4. ศกึษาเนือ้หาและตวัอย่างใหเ้ขา้ใจ แลว้ท าแบบฝึกทกัษะตามล าดบัขัน้ตอน 
5. หากไม่เขา้ใจหรือมีปัญหา นนกัเรียนสามารถปรกึษาและแลกเปล่ียนองคค์วามรู ้
6. ท าแบบทดสอบหลงัเรียนแลว้ตรวจค าตอบจากเฉลยในภาคผนวกทา้ยเล่มและบนัทึกคะแนนแลว้เปรียบเทียบกบั

คะแนนทดสอบก่อนเรยีน 
7. หากยงัมีขอ้สงสยัและไม่เขา้ใจใหก้ลบัไปทบทวนบทเรียนจากแบบฝึกทกัษะอีกครัง้ 
8. นกัศกึษาควรชื่อสตัยต์่อตนเอง โดยไม่เปิดดเูฉลยระหว่างศกึษาแบบฝึกทกัษะ เพื่อนกัศกึษาจะไดพ้ฒันาการเรียนรู ้

ของตนเองอยา่งเต็มความสามารถ      
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ผลการเรียนรู้ 

       

 หาอนุพันธ์ฟังก์ชันพีชคณิตโดยการใช้สูตรได้ 
 
 

จุดประสงค์การเรียนรู้ 
 
ด้านความรู้ 
 หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยการใช้สูตรได้               
ด้านทักษะกระบวนการ     

1. การแก้ปัญหา 
2. การใช้เหตุผล 
3. การสื่อสาร และการนำเสนอ                                                 

ด้านคุณลักษณะ 
1. ตรงต่อเวลา 
2. มีวินัย ความรับผิดชอบ 
3. มุ่งม่ันในการทำงาน 
4. สนใจใฝ่เรียนรู ้
5. มีความชื่อสัตย์ สุจริต 

 

สมรรถนะของผู้เรียน 
 

1. ความสามารถในการคิด 
2. ความสามารถในการสื่อสาร 
3. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

 
 
 
 

5 ฉ 



 

ธันยพร   บุญเย็น  ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะ ชำนาญการพิเศษ   วิทยาลัยการอาชีพวารินชำราบ 
 

7 
   30000-1404 แคลคูลัส 1            แบบฝึกทักษะ เล่มที่ 5 การหาอนุพันธ์ฟังกช์ันพชีคณิตศาสตร์โดยการใช้สูตร                                                        

 

 

                

 

          

 

 

 
 
 
 

 

ช 

 

 



 

ธันยพร   บุญเย็น  ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะ ชำนาญการพิเศษ   วิทยาลัยการอาชีพวารินชำราบ 
 

8 
   30000-1404 แคลคูลัส 1            แบบฝึกทักษะ เล่มที่ 5 การหาอนุพันธ์ฟังกช์ันพชีคณิตศาสตร์โดยการใช้สูตร                                                        

 

x  

Δy)yΔx,Q(x ++  

 

y)P(x,  

Δx  

 

Δy  

 

 

สาระสำคัญ 

อัตราการเปลี่ยนแปลง 

 กำหนดให้ y  = ( )xf  เป็นฟังก์ชัน y)P(x,  เป็นจุดใด ๆ บนเส้นโค้ง y  = ( )xf   
( )Δyy ,Δx x Q ++  เป็นจุดหนึ่งอยู่บนเส้นโค้งใกล้กับจุด P  

                                           
                                       y  

  

 

                                        

                       0         x        xx +  

   ภาพที่ 5.1                                                                        

เมื่อค่า x  เปลี่ยนไปเป็น xx +    และ   y  เปลี่ยนไปเป็น yy +  

                      Δx    เรียกว่า  ส่วนเปลี่ยนแปลงของตัวแปร x  
Δy  = f(x)Δx)f(x −+   เรียกว่า  ส่วนเปลี่ยนแปลงของฟังก์ชัน 
 

 พิจารณาฟังก์ชัน   y

   
 =     ( )xf                  ………………………………..……….(1) 

 ถ้าให้ x  เปลี่ยนแปลงไปจาก x  เป็น xx +  และ y  เปลี่ยนแปลงไปจาก y  เป็น yy +  
จากสมการ (1) จะได้  
       yy +     =     Δx)f(x +               …………………..…….………………(2) 
สมการ (2) − (1) จะได้ 
          yy + − y     =    Δx)f(x + − ( )xf  
           y    =    Δx)f(x + − ( )xf         ...……………………………………….(3) 
นำ  Δx   หารสมการที่  (3)  ตลอด จะได้ 

              
Δx

Δy  = ( ) ( )
Δx

xfΔxxf −+                  ………………………………………….(4)  

ซ 



 

ธันยพร   บุญเย็น  ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะ ชำนาญการพิเศษ   วิทยาลัยการอาชีพวารินชำราบ 
 

9 
   30000-1404 แคลคูลัส 1            แบบฝึกทักษะ เล่มที่ 5 การหาอนุพันธ์ฟังกช์ันพชีคณิตศาสตร์โดยการใช้สูตร                                                        

 

 เรียกสมการ (4) ว่า อัตราการเปลี่ยนแปลง หรือ อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของฟังก์ชันในช่วง                 
x  ถึง xx +  

 

บทนิยาม 5.1 ถ้าให้  y

 
= ( )xf  เป็นฟังก์ชันใด ๆ อัตราการเปลี่ยนแปลง หรืออัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ย     

                 ของฟังก์ชันในช่วง x  ถึง xx +  เขียนแทนด้วย 
Δx

Δy  ซึ่งกำหนดโดย 

                                       Δx

Δy     =
    

( ) ( )
Δx

xfΔxxf −+  

 
   

อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  (Differentiation  of  Function 

อนุพันธ์ของฟังก์ชันเป็นส่วนหนึ่งของแคลคูลัส ซึ่งการศึกษาเรื่องอนุพันธ์ของฟังก์ชัน ต้องอาศัยพ้ืนฐานเรื่อง
ลิมิต คือการนำความรู้เรื่องลิมิตของฟังก์ชันใช้ในการแก้ปัญหาเกี่ยวกับการหาอัตราการเปลี่ยนแปลงของ y   =  ( )xf  
ที่ค่าหนึ่ง ๆ ของ  x  
 
  ถ้าให้   y   =        ( )xf   

  และ  
x

Δy


 =        ( ) ( )

Δx

xfΔxxf −+   คืออัตราการเปลี่ยนแปลง หรือ อัตราการเปลี่ยนแปลง

เฉลี่ยในช่วง x  หรือ xx +  
 

ถ้าให้  x  มีค่าเข้าใกล้ 0 ( 0x → ) แล้วจะได้ 
 

  
Δx

Δy
lim

0Δx→

     =     ( ) ( )
Δx

xfΔxxf
lim

0Δx

−+

→

  เมื่อลิมิตนี้หาค่าได้ และจะเรียกลิมิตนี้ว่า อนุพันธ์

ของฟังก์ชัน f  ณ ที่จุด x  ใด ๆ  
 

บทนิยาม 5.2  กำหนดให้  y  =  ( )xf  เป็นฟังก์ชันใด ๆ อนุพันธ์ของ y  เทียบกับ x                                         

                  จะเขียนแทนด้วย  y  , ( )xf   หรือ 
dx

dy  ซึ่งกำหนดโดย 

        

   y  =  ( )xf    =   
dx

dy          =  
x

y
lim

0Δx 



→
  =   ( ) ( )

Δx

xfΔxxf
lim

0Δx

−+

→

  เมื่อลิมิตนี้หาค่าได้ 

  
 

ฌ 
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รายวิชาแคลคูลัส 1 (30000-1404)                          ระดับประกาศนียบัตรวิชาชีพชั้นสูง (ปวส.) 
เรื่อง การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน                  เล่มที่ 5 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยการใช้สูตร        
**********************************************************************************************************
คำชี้แจง  1. แบบทดสอบชุดนี้มีทั้งหมด 10 ข้อ ใช้เวลา  15 นาที 
   2. ให้นักศึกษาทำเครื่องหมาย X ลงในช่องตัวเลือกในกระดาษคำตอบที่เห็นว่าถูกที่สุด 
**********************************************************************************************************      

 1.  ถ้า  y   = 3x6 + 2𝑥4 − 7 แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก.   3x5+2x3   ข.  3x6 + 2x4  

           ค.   18x5 + 8x3   ง.  18x5 − 8x3                                                                                             

2.  ถ้า  y   = 1
2
x6+3x4 − 4x2+7 แล้ว  

dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก.  x5+12x3 − 8  ข.  3x5 + 12x3 − 8x  

           ค.  x
5

2
+3x3 − 4x  ง.  3x5 + 7x3 − 6x         

 3.  ถ้า  f(x) = 5x4x
2
+   แล้ว f ,(3) มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก.   36    ข.  15  

           ค.    40    ง.   51                                                                                         

           4.  ถ้า  y   =   
2x5

2x5

+

−    แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก.  
( )22x5

5

+

−     ข.  
( )22x5

10

+

−   

           ค.  
( )22x5

51

+

−     ง.  
( )22x5

20

+

−

                                                                   

          5.  กำหนดให้  f(x)  =  (x2 − 5)(3x + 4) แล้ว 
dx

dy   มีค่าเท่ากับข้อใด 

                     ก.   9x2+8x − 15                         ข.   9x2 − 8x + 15 

                     ค.   9x2+8x + 15                         ง.   9x2 − 8x − 15           

1 
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          6.  กำหนดให้  y    =  (2x2+5x)(3x − 4) แล้ว (1)f    มีค่าเท่ากับข้อใด 

                     ก.   8                             ข.   12 

                     ค.   19                           ง.  –19       

          7.  ถ้า  y   =  
x4−5

x2+2
   แล้ว  

dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. 
4x5+8x4+10x

(x2+2)
2     ข.  

4x5−8x4+10x

(x2+2)
2   

           ค.  
2x5+8x3+10x

(x2+2)
2    ง. 

2x5−8x3+10x

(x2+2)
2

       

              8.  ถ้า  y   = √x2+8x+5   แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. 
2x+8

√x2+8x+5
    ข. 

x−4

√x2+8x+5
   

           ค. 
2x−8

√x2+8x+5
    ง. 

x+4

√x2+8x+5
       

          9.  ถ้า  y   = (6x2 − 5x)4  แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. (4x − 5)(2x2 − 5x)3   ข. (16x − 20)(2x2 − 5x)3   

           ค. (2x2 − 5x)(2x2 − 5x)3   ง. (16x + 20)(2x2 − 5x)3

       
          10.  ถ้า  y   = √𝑥 − 8) แล้ว  

dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. −
1

2
     ข. 

1

2
   

           ค. −
1

2√x
     ง. 

1

2√x
  

    
 
 
 
 
 
 

2 
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กระดาษคำตอบแบบทดสอบก่อนเรียน 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

3 

เลือกคำตอบ 

ทีถู่กที่สุดนะคะ 
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             กำหนดให้ f(x) , g(x) เป็นฟังก์ชันของ x , c  เป็นค่าคงตัวใด ๆ และ n  เป็นเลขยกกำลัง 

1.  0
dx

dc
=    

2.  1
dx

dx
=  

3.  g(x)f(x)
dx

d
     =     g(x)

dx

d
 f(x)

dx

d
     

4.  f(x) c
dx

d           =   f(x)
dx

d
c  

5.   g(x)  f(x)
dx

d
    =   f(x)

dx

d
g(x)g(x) 

dx

d
 f(x) +  

6.  








g(x)

f(x)

dx

d         =   
 

0g(x),
g(x)

g(x)
dx

d
f(x)f(x)

dx

d
g(x)

2 


−

 

7.  








c

f(x)

dx

d          =  
0cf(x),

dx

d

c

1


 

8.  








f(x)

c

dx

d          =   
 

0 f(x)f(x),
dx

d

f(x)

c

2 


−  

9.  nx
dx

d               =   1nn x −  

10.   nf(x)
dx

d        =     f(x)
dx

d
f(x)n 1n −  

 
 
 

 

ยังจำกันได้ไหม                                  

สูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน 

4 
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จากสูตรการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตข้างต้นสามารถพิสูจน์สูตรได้ดงัต่อไปนี้ 

 

พิสูจน์สูตร   0
dx

dc
=  เมื่อ  c  เป็นค่าคงตัว 

พิสูจน์  ให้  f(x)   =   c  

 จากบทนิยาม  (x)f   = ( ) ( )
Δx

xfΔxxf
lim

0Δx

−+

→

 

    = 
Δx

cc
lim

0Δx

−

→

 

    = 
Δx

0
lim

0Δx→

 

    = 0 lim
0Δx→

 

    = 0  

 ดังนั้น 
            dx

dc  = 0  

พิสูจน์สูตร   1
dx

dx
=  

พิสูจน์  ให้  f(x)   =   x    และ  x)f(x +   =   xx +  

 จากบทนิยาม  (x)f   = ( ) ( )
Δx

xfΔxxf
lim

0Δx

−+

→

 

    = 
Δx

xΔxx
lim

0Δx

−+

→

 

    = 
Δx

Δx
lim

0Δx→

 

    =         1 lim
0Δx→

 

    =  1 

 ดังนั้น           
dx

dx  =   1   

 

  
 

5 
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พิสูจน์สูตร   g(x)f(x)
dx

d
+    =     g(x)

dx

d
 f(x)

dx

d
+  

 

พิสูจน์  ให้            y    =   h(x)    =    f(x) + g(x)    
                          x)h(x +    =    x)f(x + + x)g(x +  
         −+ x)h(x h(x)  = [ x)f(x + + x)g(x + ]− [ f(x) + g(x) ] 
              = [ x)f(x + − f(x) ] + [ x)g(x + − g(x) ] 

   ดังนั้น  
Δx

h(x)Δx)h(x −+  =        
Δx

f(x)Δx)f(x −+ + 
Δx

g(x)Δx)g(x −+   

เนื่องจาก (x)f   และ (x)g  หาค่าได้ดังนี้ 

   
Δx

h(x)Δx)h(x
lim

0Δx

−+

→
 = 

Δx

f(x)Δx)f(x
lim

0Δx

−+

→
+ 

Δx

g(x)Δx)g(x
lim

0Δx

−+

→
  

     นั่นคือ               (x)h  = (x)f   + (x)g  

   หรือ         
dx

dy  = f(x)
dx

 d  + g(x)
dx

 d   

 พิสูจน์สูตร   g(x)f(x)
dx

d
−    =     g(x)

dx

d
 f(x)

dx

d
−  สามารถพิสูจน์ได้ในลักษณะเดียวกันกับ 

                  g(x)f(x)
dx

d
+  =     g(x)

dx

d
 f(x)

dx

d
+  

 
 

 พิสูจน์สูตร    f(x) c
dx

d   =   f(x)
dx

d
c  

 

พิสูจน์ ให้          g(x)  = f(x) c    
                     x)g(x +  = x)f(x c +   

 จากบทนิยาม       (x)g  = 
Δx

g(x)Δx)g(x
lim

0Δx

−+

→
 

     = 
Δx

f(x) cΔx)f(x c
lim

0Δx

−+

→
 

     =  
Δx

f(x)Δx)f(x c
lim

0Δx

−+

→
 

     = 
Δx

f(x)Δx)f(x 
limc

0Δx

−+

→
 

     = (x)f c   

 ดังนั้น         f(x) c
dx

d   = f(x)
dx

d
c   
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พิสูจน์สูตร    
  

 g(x) f(x)
dx

d
   =   f(x)

dx

d
g(x)g(x) 

dx

d
 f(x) +  

พิสูจน์ ให้   y    =   f(x) .g(x)  โดยที่  f(x)  และ g(x)  เป็นฟังก์ชันที่หาอนุพันธ์ได้ที่ x  

          
dx

dy  = 
Δx

g(x) f(x)x)g(x Δx)f(x
lim

0Δx

−++

→
  

 นำ  g(x) x)f(x +  บวกเข้าและลบออกจากเศษ  จะได้ 

 
dx

dy  = 
Δx

)f(x)g(xx)g(x)f(xg(x) x)f(xx)g(x Δx)f(x
lim

0Δx

−+++−++

→
 

  = 














 −+
+







 −+
+

→ Δx

f(x)Δx)f(x
 g(x)

Δx

g(x)Δx)g(x
 Δx)f(xlim

0Δx
 

  = 
Δx

f(x)Δx)f(x
limg(x)lim

Δx

g(x)Δx)g(x
limΔx)f(xlim

0Δx0Δx0Δx0Δx

−+
+

−+
+

→→→→
 

ดังนั้น   
dx

dy
 = (x)g f(x)   + (x)f g(x)   

 

พิสูจน์สูตร    








g(x)

f(x)

dx

d   =   
 

0g(x),
g(x)

g(x)
dx

d
f(x)f(x)

dx

d
g(x)

2 


−

 

พิสูจน์ ให้  y    =   
g(x)

f(x)  โดยที่  f(x)  และ g(x)  เป็นฟังก์ชันที่หาอนุพันธ์ได้ที่ x  และ g(x) ≠ 0  

dx

dy  = 
Δx

g(x)

f(x)

x)g(x

Δx)f(x

lim
0Δx

−
+

+

→
 

 = 
( )x)g(x g(x)Δx 

x)g(x f(x)g(x) Δx)f(x
lim

0Δx +

+−+

→
 

นำ f(x)  g(x)   บวกเข้าและลบออกจากเศษ  จะได้ 

dx

dy  =    
( )x)g(x g(x)Δx 

g(x) f(x)Δx)g(x f(x)g(x) f(x)g(x) Δx)f(x
lim

0Δx +

−+−−+

→
 

 = 
Δx)g(x g(x)

Δx

g(x)Δx)g(x
 f(x)

Δx

f(x) Δx)f(x
g(x)

lim
0Δx +








 −+
−







 −+

→
 

 = 
Δx)g(x g(x) lim

Δx

g(x)Δx)g(x
limf(x)lim

Δx

f(x)Δx)f(x
limg(x)lim

0x

0Δx0Δx0Δx0Δx

+

−+
−

−+

→

→→→→  
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  = 
 2g(x) 

(x)g f(x)(x)f g(x) −  

 
dx

d









g(x)

f(x)  = 
 2g(x) 

g(x)
dx

d
 f(x)f(x)

dx

d
 g(x) −

 

 

พิสูจน์สูตร      nx
dx

d    =  
   

1nn x −  
 

พิสูจน์  แสดงในกรณีท่ี n  เป็นจำนวนเต็มบวก 
 ให้  

  
f(x)  = nx    

        (x)f   = 
Δx

Δx)(x
lim

n
x

n

0Δx

−+

→
 

 กระจาย nx)(x +  โดยใช้ทฤษฎีบททวินาม ได้ดังนี้ 

        (x)f   = 
Δx

xnxx

lim

nn
x)(...

2
x)(

2n
x

2!

1)n(n
Δx

1nn

0Δx

−






+ ++

−−
+

−

→
 

   = )x(...Δxx
2!

1)n(n
n x  lim 1n2n1n

0Δx

−−− ++
−

+
→

 

   =    1nn x −  

    ดังนั้น    nx
dx

d

 
= 1nn x −  

 

พิสูจน์สูตร       n f(x)
dx

d   =  
 
  f(x)

dx

d
f(x)n 1n −  

 

พิสูจน์    ให้     y     =    n f(x)    

 
           dx

dy  =   f(x)
dx

d
f(x)

dx

d n   

 

   =   f(x)
dx

d
f(x)n 1n −  

  ดังนั้น  n f(x)
dx

d  =   f(x)
dx

d
f(x)n 1n −  
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            ฟังก์ชันพีชคณิต คือ ฟังก์ชันของพหุนาม ฟังก์ชันตรรกยะ และรวมถึงฟังก์ชันที่ได้จากการบวก  ลบ  คูณ  

หาร  และการถอดรากของฟังก์ชันพหุนาม โดยนิยมหาอนุพันธ์โดยการใช้สูตรดังตัวอย่างต่อไปนี้ 

 

ตัวอย่างที่ 5.1    จงหาอนุพันธ์ของ   y   =  107x3xx
2

1 258
+−+  

วิธีทำ             y   = 







+−+ 107x3xx

2

1

dx

d 258  

     = 10
dx

d
7x

dx

d
3x

dx

d
x

2

1

dx

d 258 +




−





+







  

   = 0x
dx

d
7x

dx

d
3x

dx

d

2

1 258
+−+  

   = ( ) 02x75x38x
2

1 47 +−




+





  

    ดังนั้น      y  = 14x15x4x
47
−+  
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=  

   =   
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ตัวอย่างที่ 5.2    จงหาอนุพันธ์ของ  y   =  
3

234

x

102x3x8x5x −++−  

วิธีทำ           y  = 












 −++−

3

234

x

102x3x8x5x

dx

d
 

   = 













−++−

333

2

3

3

3

4

x

10

x

2x

x

3x

x

8x

x

5x

dx

d
 

   = 




 −++− −−− 321 10x2x3x85x

dx

d  

   = 
 

321 x
dx

d
10x

dx

d
2x

dx

d
38

dx

d
x

dx

d
5 −−− −++−  

   = 
 

)3x10()2x2()1x3(05(1) 432 −−− −−−+−+−  

   =  
432

30x4x3x5
−−−

+−−  

    ดังนั้น       y          = 
 432 x

30

x

4

x

3
5 +−−

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เลขยกกำลังฐาน

เหมือนกันหารกัน นำเลข

ยกกำลังมาลบกัน 

=  

 

เลขยกกำลังที่มีเลขชีก้ำลังเป็นจำนวนเต็มลบ  

b -n = 1 / b n  ทำให้เกิดส่วนกลบัหรือตัว

ผกผัน เลขยกกำลังจะเปน็กำลังบวก 

10 

สูตรทีใ่ช ้

dx

dx
= 1  , 

dc

dx
= 0 

d

dx
xn   =   n x𝑛−1 
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ตัวอย่างที่ 5.3     จงหาอนุพันธ์ของ   y   =  
432 x

5

x

2

x

1
++    

วิธีทำ           y  = 












++

432 x

5

x

2

x

1

dx

d  

= 







+








+









432 x

5

dx

d

x

2

dx

d

x

1

dx

d  

   = 




+





+





 −−− 432 5x

dx

d
2x

dx

d
x

dx

d  

   = 432 x
dx

d
5x

dx

d
2x

dx

d −−− ++  

   = 




−+





−+− −−− 543 4x53x22x  

   = 520x6x2x 43 −−−− −−  

      ดังนั้น    y           = 
543 x

20

x

6

x

2
−−−  

 

 ตัวอย่างที่ 5.4     จงหาอนุพันธ์ของ   f(x)   =  x4x
x

9
x

3
++  

 วิธีทำ       (x)f   = 
dx

d








++ x4x

x

9
x

3
 

   = 
















+



















+















−

2

3

3

1

2

1

4x
dx

d
9x

dx

d
x

dx

d  

   = 2

3

3

1

2

1

x
dx

d
4x

dx

d
9x

dx

d
++

−

                

             = 
















+
















−+















−−

2

1

3

4

2

1

x
2

3
4x

3

1
9x

2

1    

      ดังนั้น  (x)f    =     x6

x

3

x2

1

3 4

+−  

11 



 

ธันยพร   บุญเย็น  ตำแหน่ง ครู วิทยฐานะ ชำนาญการพิเศษ   วิทยาลัยการอาชีพวารินชำราบ 
 

21 
   30000-1404 แคลคูลัส 1            แบบฝึกทักษะ เล่มที่ 5 การหาอนุพันธ์ฟังกช์ันพชีคณิตศาสตร์โดยการใช้สูตร                                                        

 

 

ตัวอย่างที่ 5.5    จงหาอนุพันธ์ของ   f(x)   =  
25 x

4

2x

3
+

−
 

 วิธีทำ         (x)f   = 
dx

d













+

− 25 x

4

2x

3  

   = 












+














− 25 x

4

dx

d

2x

3

dx

d  

   = 2
1

5 x
dx

d
42x

dx

d
3 −

−
+





 −      

   = ( ) 35
2

5 x242x
dx

d
2x)1(3 −

−
−+





 −





 −−  

   = 
3

4

2
5 x

8
5x

2x

3
−












 −

−  

        ดังนั้น (x)f   = 
32

5

4

x

8

2x

15x
−






 −

−  

 
 
 

ตัวอย่างที่ 5.6    จงหาอนุพันธ์ของ   f(x)   =  ( )63x5+  

 วิธีทำ        (x)f   = 
dx

d
( )63x5+  

   = ( ) ( )3x5
dx

d
3x5 6 5 ++  

   = ( ) ( )33x5 6 5+      

        ดังนั้น (x)f   = ( )53x5 18 +       
 
 

 
 
 

 

 

d

dx
 f(x) n       =   n  f(x)  n-1 d

dx
f(x) 
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d

dx
 f(x) n       =   n  f(x)  n-1 d

dx
f(x) 
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คำชี้แจง จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันที่กำหนดให้ต่อไปนี้ (ข้อละ 2 คะแนน)  

1.  จงหาอนุพันธ์ของ   f(x)    =   8
6x  

วิธีทำ   พิจารณารูปของฟังก์ชัน แล้วนำสูตรเข้ามาใช้ในการหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………      
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

2.  จงหาอนุพันธ์ของ   f(x)    =   8x2x5x 346 +−+−  
วิธีทำ 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………. 
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3. จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)   =   
74 x

1

x

1
+  

วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

4. จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)   =   
10

x

1
3x2 








−−  

วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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5.   จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)    =   
3 x6

1

+  
วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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            ฟังก์ชันพีชคณิต คือ ฟังก์ชันของพหุนาม ฟังก์ชันตรรกยะ และรวมถึงฟังก์ชันที่ได้จากการบวก  ลบ  คูณ  

หาร  และการถอดรากของฟังก์ชันพหุนาม โดยนิยมหาอนุพันธ์โดยการใช้สูตรดังตัวอย่างต่อไปนี้ 

 

 ตัวอย่างที่ 5.7      จงหาอนุพันธ์ของ   f(x)   =  







−





 +

2

1
2x54x2  

 วิธีทำ         (x)f   = 
dx

d








−





 +

2

1
2x54x2  

   = 




 +








−+








−





 + 54x

dx

d

2

1
2x

2

1
2x

dx

d
54x 22  

= ( ) ( )8x
2

1
2x254x2









−+





 +      

   = 4x16x108x
22
−++                                            

         ดังนั้น (x)f   = 104x24x
2

+−        
 
 
 
 
 
 
 

 d

dx
 f(x) ⋅ g(x)    =   f(x) 

d

dx
 g(x)+g(x)

d

dx
f(x) 
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ตัวอย่างที่ 5.8     จงหาอนุพันธ์ของ   y   =  ( ) ( )1x32x 2 −+  

 

 

 วิธีทำ           y  = 
dx

d
( ) ( )1x32x 2 −+  

   = ( ) ( ) ( ) ( )22 32x
dx

d
1x1x

dx

d
32x +−+−+  

   = ( ) ( ) ( ) ( )( ) ( )







++−++ 32x

dx

d
32x21x132x 2      

= ( ) ( )( )32x1x432x 2 +−++  

   = ( ) ( )( )32x44x32x 2 +−++  
   = ( ) ( ) ( ) 44x32x32x −+++  
          ดังนั้น  y  = ( )( )16x32x −+      
 

 ตัวอย่างที่ 5.9     จงหาอนุพันธ์ของ   f(x)  =  
32x

1x2

+

−  

วิธีทำ          (x)f   = 
dx

d















+

−

32x

1x2

 

   = 
( ) ( )

( )2

22

32x

32x
dx

d
1x1x

dx

d
32x

+

+




 −−





 −+

 

   = 
( )( ) ( )

( )2

2

32x

21x2x32x

+






 −−+

     

   = 
( )2

22

32x

22x6x4x

+

+−+                               

         ดังนั้น (x)f   = 
( )2

2

32x

26x2x

+

++     

 
 
 

 d

dx
[
f(x)

g(x)
]   =   

g(x)
d

dx
f(x)-f(x)

d

dx
g(x)

 g(x)  2
,g(x)≠0 
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d

dx
 f(x) n       =   n  f(x)  n-1 d

dx
f(x) 

 

 d

dx
 f(x) ⋅ g(x)    =   f(x) 

d

dx
 g(x)+g(x)

d

dx
f(x) 
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ตัวอย่างที่ 5.10      จงหาอนุพันธ์ของ   y   =  
24x1

x

−

 

วิธีทำ             y  = 
dx

d

24x1

x

−

 

   = 
2

2

1

2

1

22

1

2

24x1

4x1
dx

d
x

dx

dx
4x1






















 −






 −−





 −

 

   = 





 −






















 −





 −−





 −

−

2

22

1

22

1

2

4x1

4x1
dx

d
4x1

2

1
x4x1

     

   = 





 −






 −+





 −

−

2

2

1

222

1

2

4x1

4x14x4x1
 

   = 





 −






 −

+




 −

2

2

1

2

2
2

1

2

4x1

4x1

4x
4x1

 

   = 

2

1

22

22

4x14x1

4x4x1






 −




 −

+




 −

 

            ดังนัน้  y      = 

2

3

24x1

1






 −

        

 
 

 d

dx
[
f(x)

g(x)
]   =   

g(x)
d

dx
f(x)-f(x)

d

dx
g(x)

 g(x)  2
,g(x)≠0 

เลขยกกำลังที่มีเลขชีก้ำลังเป็น

จำนวนเต็มลบ  b -n = 1 / b n  

ทำให้เกิดส่วนกลับหรือตัวผกผัน                     

เลขยกกำลังจะเปน็กำลังบวก 
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ตัวอย่างที่ 5.11     จงหาอนุพันธ์ของ   y   =  5 5 286x +  

วิธีทำ            y  = 
dx

d
5

1

5 286x 




 +  

   = 




 +





 +

−
286x

dx

d
286x

5

1 55

4

5  

   = 











 +

4

5

4

5

30x

286x5

1      

          ดังนั้น  y  = 

5

4

4

2856x

6x






 +
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เปลี่ยนรูป รากที่  n ให้อยู่ในรูปเลขชี้กำลัง 

(a)
1
n=√a

n  

 

 d

dx
 f(x) n       =   n  f(x)  n-1 d

dx
f(x) 
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คำชี้แจง จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันที่กำหนดให้ต่อไปนี้ (ข้อละ 2 คะแนน)  

1.  จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)    =   184x
3
+  

วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

2. จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)   =   
2x

14x

+

−  

วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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3.  จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)   =   
4

x1

2x









+
 

วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………..…………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………   
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 

4. หาอนุพันธ์ของ  f(x)   =   







−





 +

5

1
2x35x2  

วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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5. จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)   =   
4

52x

23x









−

+  

วิธีทำ 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
……………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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คำชี้แจง  จงเขียนเครื่องหมาย  หรือ    หน้าข้อต่อไปนี้   
 
…………………1.  y    =   98x −    จะได้   8y =  

…………………2.  y    =   
1085 x

1

x

1

x

1
+−  จะได้   

119 x

10

x

8

6

5
y −+− =   

…………………3.  y    =   4x3+   จะได้   
4x32

1
y

+
 =    

…………………4.  y    =   
5x

5x

−

+    จะได้   
( )25x

10
y

−

−
 =  

…………………5.  y    =   
5x

5x

−

+    จะได้   
( )25x

10
y

−

−
 =  

…………………6.  y    =   3 3 255x +   จะได้   

3

2

3

2

525x

5x
y






 +

 =                                 

…………………7.  y    =   
5

x1

x









+
  จะได้   

( )5

4

x1

5x
y

+
 =  

…………………8.  y    =   




 +− 65x2xx 42  จะได้   12x15x12xy 25 +− =  

…………………9.  y    =   x83x
5
+−

−   จะได้   
xx

415
y

6
+ =  

………………..10. y    =   
2

23

x

75x9x4x ++−  จะได้   
2x

14

x

1
4y −− =  
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รายวิชาแคลคูลัส 1 (30000-1404)                          ระดับประกาศนียบัตรวิชาชีพชั้นสูง (ปวส.) 
เรื่อง การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชัน                  เล่มที่ 5 การหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันพีชคณิตโดยการใช้สูตร        
**********************************************************************************************************
คำชี้แจง  1. แบบทดสอบชุดนี้มีทั้งหมด 10 ข้อ ใช้เวลา  15 นาที 
   2. ให้นักศึกษาทำเครื่องหมาย X ลงในช่องตัวเลือกในกระดาษคำตอบที่เห็นว่าถูกที่สุด 
**********************************************************************************************************      

 1.  ถ้า  f(x) = 5x4x
2
+   แล้ว f,(3) มีค่าตรงกับข้อใด 

             ก.   51    ข.  40 
             ค.   36    ง.   15                                                                                   

 2.  ถ้า  y   = 3x6 + 2𝑥4 − 7 แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก.   3x5+2x3   ข.  18x5 + 8x3 

           ค.   3x6 + 2x4   ง.  18x5 − 8x3                                                                                             

3.  ถ้า  y   = 1
2
x6+3x4 − 4x2+7 แล้ว  

dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก.  x5+12x3 − 8  ข.  x
5

2
+3x3 − 4x  

           ค.  3x5 + 12x3 − 8x  ง.  3x5 + 7x3 − 6x         

          4.  กำหนดให้  y    =  (2x2+5x)(3x − 4) แล้ว (1)f    มีค่าเท่ากับข้อใด 

                     ก.   8                             ข.   12 

                     ค.   19                           ง.  –19       

          5.  กำหนดให้  f(x)  =  (x2 − 5)(3x + 4) แล้ว 
dx

dy   มีค่าเท่ากับข้อใด 

                     ก.   9x2 − 8x − 15                        ข.   9x2 − 8x + 15 

                     ค.   9x2+8x + 15                         ง.   9x2+8x − 15                
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          6.  ถ้า  y   = √x2+8x+5   แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. 
2x+8

√x2+8x+5
    ข. 

x−4

√x2+8x+5
   

           ค. 
x+4

√x2+8x+5
    ง. 

2x−8

√x2+8x+5
       

          7.  ถ้า  y   = (6x2 − 5x)4  แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. (4x − 5)(2x2 − 5x)3   ข. (16x − 20)(2x2 − 5x)3   

           ค. (2x2 − 5x)(2x2 − 5x)3   ง. (16x + 20)(2x2 − 5x)3

       
          8.  ถ้า  y   = √𝑥 − 8) แล้ว  

dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. −
1

2
     ข. 

1

2
   

           ค. −
1

2√x
     ง. 

1

2√x
 

          9.  ถ้า  y   =   
2x5

2x5

+

−    แล้ว  
dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด    

           ก.  
( )22x5

20

+

−

  

    ข.  
( )22x5

10

+

−   

           ค.  
( )22x5

51

+

−     ง.  
( )22x5

5

+

−

                                                                  

          10.  ถ้า  y   =  
x4−5

x2+2
   แล้ว  

dx

dy  มีค่าตรงกับข้อใด 

           ก. 
4x5+8x4+10x

(x2+2)
2     ข.  

4x5−8x4+10x

(x2+2)
2   

           ค.  
2x5+8x3+10x

(x2+2)
2    ง. 

2x5−8x3+10x

(x2+2)
2
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กระดาบคำตอบแบบทดสอบหลงัเรียน 
 
 

 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ข้อ ก ข ค ง 
1     
2     
3     
4     
5     
6     
7     
8     
9     
10     

เลือกคำตอบ 

ทีถู่กที่สุดนะคะ 
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แบบบันทึกคะแนนแบบทดสอบก่อนเรียนและหลังเรยีน 

วิชา แคลคูลัส 1 เล่มที่ 5 เรื่องการหาอนุพันธ์ฟังก์ชันพชีคณิตโดยการใช้สูตร 
 

ชื่อ…………………………….…………………….ระดบั………แผนกวิชา…………….……………เลขที…่…. 
วิทยาลัยการอาชีพวารินชำราบ   อาชีวศึกษาจังหวัดอุบลราชธานี 

 
 

รายการ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได้ ความก้าวหน้า คิดเป็นร้อยละ 
การทดสอบก่อนเรียน 10    
การทดสอบหลังเรียน 10  
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แบบบันทึกความก้าวหน้าของแบบฝกึทักษะ 
วิชา แคลคูลัส 1 เล่มที่ 5 เรื่องการหาอนุพันธ์ฟังก์ชันพชีคณิตโดยการใช้สูตร 

 

ชื่อ…………………………….…………………….ระดบั………แผนกวิชา…………….……………เลขที…่…. 
วิทยาลัยการอาชีพวารินชำราบ   อาชีวศึกษาจังหวัดอุบลราชธานี 

 
แบบฝึกทักษะที่ คะแนนเต็ม คะแนนที่ได ้ คิดเป็นร้อยละ ผ่านเกณฑ ์ ไม่ผ่านเกณฑ์ 

5.1 10     
5.2 10     

รวมทั้งหมด 20     
เฉลี่ย      

คิดเป็นร้อยละ      
 

• ผ่านเกณฑ์      หมายความว่า ผู้เรียนได้คะแนนร้อยละ 75 ขึ้นไปของคะแนนเต็ม 

• ไม่ผ่านเกณฑ์   หมายความว่า ผู้เรียนได้คะแนนน้อยกว่าร้อยละ 75 ขึ้นไปของคะแนนเต็ม 
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เฉลยแบบทดสอบก่อนเรียน 
 
 
 

ข้อ คำตอบ 
1 ค 
2 ข 
3 ง 
4 ง 
5 ก 
6 ข 
7 ค 
8 ง 
9 ข 
10 ง 
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5 ง 
6 ค 
7 ข 
8 ง 
9 ก 
10 ค 
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เฉลยแบบฝึกทักษะ 5.1 

 
คำชี้แจง จงหาอนุพันธ์ของฟังก์ชันที่กำหนดให้ต่อไปนี้ (ข้อละ 1 คะแนน)  
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4. จงหาอนุพันธ์ของ  f(x)     =   
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เฉลยแบบฝึกทักษะ 5.2 
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